Chuwong 5. PUONG TRON
Bai 13. M6 dau vé duong tron.

A.LY THUYET.
1) Pudng tron.

L]

cac diem cach O mot khoang bang R . ( Hinh 1)

Khi khong can quan tim t6i ban kinh, ta ki hiéu dudng tron tim O la

Néu 4 1a mot diém ctia duong tron (0), ta viét 4 €(0), ta con noi

Duodng tron tam O bén kinh R (R >0), ki hi¢ula (O; R) la hinh gom tat ca l

duong tron (0) di qua diém A hay diém A nim trén dudng tron (

Vi dy 1: Cho dudng tron (O; R) vaba diém M, N, P nhu Hinh 2.

a)

b)

a)

b)

Ch y:

L)

L)

Hay cho biét diém nao thudc duong tron,
diém nao nam trong, diém nao nam ngoai?
Hay so sanh OP, OM, ON v&i R
Bai lam:
biém P thudc dudng tron (O), diém M nam trong duong tron (O
biém N nim ngoai duong tron (O).

Taco OP=R, OM <R, ON >R.

Hinh tron tAm O ban kinh R 14 hinh gém céc diém nam trén va
ndm trong duong tron (O; R).
Hinh 3. AB dugc goi 1a duong kinh cua duong tron (O)

Vi du 2: Cho 44BC vudng tai A, chirmg minh rang diém A4 thudc duong tron

duong kinh BC'.
Bai lam:
Lay 7 1a trung diém ciia BC
AABC vuodng tai A c6 AI 1a trung tuyén nén AJ = 2C =Bl =CI

Vay A thudc duong tron duong kinh BC'.

2) Tinh d6i xirng ciia dwong tron.
& Dbi xtng tam: Hai diém H va K goi 1a d6i xting v6i nhau qua diém 7 néu 7 1a trung diém cua

HK . Piém I goi la tim d6i xtng ( Hinh 5)

Hinh 1
. P
N
Hinh 2

A /_\B
U
Hinh 3

AN

Hmh 4

& Dbi xtng tryc: Hai diém H va K goi la ddi ximg v&i nhau qua duong thing d néu d 1a duong

trung truc cia HK . Puong thang d goi 1a truc d6i xtng ( Hinh 6)

Hinh 5

T
>~

Hinh 6

Puong tron 1a hinh c6 tam doi xting, tdm ctia dudng tron la tam doéi xung cua no.

Puong tron 1a hinh ¢6 truc d6i xtmg, mdi duong thang di qua tim cia dudng tron 1a mot truc d6i

xtrng cua no.



Vi du 3: Cho duong tron (O) va hai diém 4, Be(0). Goi d 1a duong trung tryc ciia doan 4B . Chimg
minh ring (d) la mét truc d6i xtmg cta (O).

Bai lam: 4

Tacdo OA=0B =R nén O thudc duong trung truc cia 48 \\

L
Ma d la dudng trung tryc ciia AB nén O e(d) ’ B

Hay d diqua O nén d 1a mot truc ddi ximg cua (O)

B. BAI TAP VAN DUNG.

Bai 1: Cho A{lBC Vu()flg tai A c6 AB=6cm, AC=8cm. B Hinh 7
Chirng minh rang ba diém A, B, C cung thugc mot duong tron.
Tinh ban kinh cta duong tron do.

6 cm

Bai 2: Cho hinh vudéng ABCD c6 E la giao diém cta hai dudng chéo. A S om
a) Chimg minh rang c6 mot duong tron di qua bon diém 4, B, C,D.
Xac dinh tam d6i xtng va hai truc d6i xtng ctia dudng tron do.

b) Tinh ban kinh cua duong tron d6 néu hinh vudng c6 canh bang 3 cm .

Bai 3: Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=12cm, BC=5cm .
Chung minh réng bon diém 4, B, C, D cung thudc
mot duong tron. Tinh ban kinh ctia duong tron do.

A 12 cm B A 3em D

5cm

o A 15¢cm
D C

8 cm

Bai 4: Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=8cm, BC =15cm. 0
Chirng minh réng bon diém 4, B, C, D cung thude D C

mdt duong tron. Tinh ban kinh cua duong tron do.

Bai 5: Cho dudng tron (O; 3cm). Diém 4 e(0). Puong thang d
vudng goc véi OA tai trung diém clia O4 cét duong tron (O)
tai B va C.
a) Chung minh ring 4O0AB 1a tam giac déu. 0 4+ 4
b) Tinh d¢ dai doan BC.

Bai 6: Cho duong tron (O) vabadiém 4, B, C thudc c

duong tron d6 sao cho 44BC cantai A. 4
a) Gidsu BC=6cm,duong cao AM cua A4ABC B’
bang 4 cm . Tinh 4B .
b) Goi B' la diém doi xung véi B qua O.
V& AH 1 CB' tai H. Tk giac AHCM 1a hinh gi?




Bai 7: Cho 44BC nhon. V& duong tron (O) duong kinh BC, duong tron
nay cat AB, AC lanluottai D va E.Goi H 1a giao diém cua BE

E

va CD. D
a) Chimg minh rang CD 1 AB va BE 1 AC.
b) Ching minh rang AH 1 BC. H

B C
Bai 8: Cho 44BC vuédngtai A c6 AB=6cm, AC=8cm. 0

V& duong tron (O) duong kinh 4B cét BC tai H.
a) Tinh AH va CH . 4
b) Ké OK 1 AH tai K,tia OK cat AC tai D.

Chung minh rang DH | OH D

K
B H ¢

Bai 9: Cho 44BC vuong tai A, duong cao AH . V& dudng tron (1 ) duong kinh BH cit AB tai D, vé
dudng tron (K) dudng kinh HC cit AC tai E.

A
a) Chung minh ADHE la hinh chi nhat. £
b) Ching minh rang AD. AB = AE. AC
c) Gidst AB=3cm, BC=5cm. D
Tinh DE va dién tich tir gidc DEKI .
B\ )\ «k <

Bai 10: Cho nua duong tron (0; R) duong kinh BC. 4 1a mot diém thay ddi trén duong tron sao cho

AB > AC . Tia phan giac BAC cat duong trung truc BC tai D.Ha DH va DK lan luot vudng goc voi
AB va AC.

a) Chung minh raing AHDK 1 hinh vuéng.

b) Ching minh 4, B, C, D cung thuoc mot dudong tron.

Bai 11: Cho 44BC vuongtai 4 c6 AB < AC, duong cao AH

a) Cho HB=4cm, HC =9 cm. Tinh AH va sb do ABC (lam tron dén do)
b) Goi D 1a hinh chiéu cia H trén AB, E 1a hinh chiéu cia H trén AC.

Chimng minh rang:
1) T gidc ADHE 1a hinh chit nhat. 4
2) AD.AB+ AE.AC =2.DE? E
2 2
3) HC2+BD2=1. D
AC*  BH
B 4em  H 9cm ¢



Bai 12: Cho 44BC vuong tai 4, dudong cao AH .

Q

a) Biét AB=5cm, BC=13cm. Tinh do dai canh AH va s6 do goc BAH
b) Goi O la trung diém ciia AC, K 1a hinh chiéu cia O trén BC.
Chiing minh 4 diém 4, B, O, K cung nam trén mot duong tron. B I

¢) Puong thang qua A va vudng goc voi BO cit duong thang qua C
vuong goc voi AC tai M . Chiing minh 44BO » ACAM
vabadiém O, K, M thang hang

Bai 13: Cho 4ABC céntai A, v& hai dudng cao BE va CF cat nhau tai H .

a) Chimg minh rang bén diém B, F, E, C cung thudc mot duong tron 4
va chi ra tdm ctia duong tron do.

b) Goi /I, K lan luot 1a hai diém trén BH va CH sao cho
HE = HI, HF = HK . Chtng minh rang bén diém E, F, I, K
cung thudc mot duong tron.

¢) Goi M latrung diém cia AH . Tim di€u kién cia 44BC dé
diém M thudc duong tron di qua bondiém E, F, I, K .




Bai 2. Cung va diy cua m{t dudng tron.
A.LY THUYET.
1) Day va dudng kinh ctia duwong tron.
& Doan thang ndi hai diém tiy y ciia mot duong tron goi la
mot day (ddy cung) cua dudng tron.

=

& Mbi day di qua tAm 1a mot duong kinh ctia duong tron.
Vidu 1: Hinh 1.
MN 1a mét day cia dudng tron (O)

<)

AB 1a mét duong kinh cia duong tron (O). Py
m

& Trong mot dudng tron, dudng kinh 1a diy cung 16n nhat.
Vi du 2: Cho dudng tron dudng kinh BC . Chimg minh rang voi diém A4 bat ki (khdc B va C) nam trén
duong tron thi BC < AB+ AC <2 BC (Hinh 2)
Bai lam:
AABC ¢cb6 AB+ AC > BC
Mat khac AB<BC, AC<BC = AB+ AC <2BC

Nhu vay BC < AB+ AC <2 BC

D

, Hinh 2
2) Géc & tam, cung va s6 do ciia mot cung.

& Hai diém 4 va B cung thudc mot duong tron, hai diém 4y chia duong tron thanh hai phan, mdi
phan 1a mot cung tron (hay cung). Hai diém A4, B goi la hai dau muat ciia moi cung.
& Goc ¢ tam la goc co6 dinh trung véi tdm cuia dudng tron.
Vidu 3: Hinh 3:
Hai cung la cung nhé AmB va cung lon AnB .
Mot géc 6 tim 1a AOB =a.
Chuy:
& Cung nho AmB con c6 thé ki hiéu la 4B .Khi A0B 1 goc bet thi

S|
'S
3
S

cung 4B con goi la mot nira dudng tron. Hinh 3
% Taconndi A0B chin cung AB hay cung AB bi chin boi goc AOB.
Vi du 4: Cho Hinh 4.

B
a) Chi ra cac cung c¢ trong hinh. A e
b) Chi ra cac goc & tAm c6 trong hinh. \
Bai lim: /=N,

a) Taco cac cung nhd la TB, 1/9-(\?, AC
Va cac cung 16n 14 AC, ACB, BAC
b) Céc gbc & tam la A0B, BOC, AOC. Hinh 4

S6 do cua nira duong tron bang 180° .

S6 do ctia cung nho bang sb do clia goc & tAm chin cung do.

S6 do cta cung 16n bang hiéu 360° véi s6 do cung nhoé co chung hai mit.
Ki hiéu sb do cung AB 1a sd 4B

Cung c6 s6 do n° con goi 1a cung n°. Ca dudng tron duge coi 1a cung 360°, mot diém 1a cung 0°

P P P P P

Hai cung trén mot dudng tron goi la bang nhau néu chung c6 cung so do.



Vi du 5: Cho Hinh 5.

Ta ¢ sd¢ AC =sd AB+sd BC.
Vi du 6: Cho diém C nam trén duong tron (O) . Puong trung truc ctia doan

OC cit (0) tai 4 va B. Tinh sb do cua cac cung ACB va ABC.

b

Bai lam:
Goi AB 1 OC tai [ y Hinh 5
Khido or=2¢ _ R

2 2
cos AOT =2 =2~ — 401 =60 yan

OA 2.R 2 AN ¢
Chita = AOB =2. 401 =120° = sd@ ACB = AOB =120°
sd ABC =360° —sd AC =360° — 40C =360—60 =300° . B

Hinh 6

B. BAI TAP VAN DUNG.

Bai 1: Cho duong tron (O; Scm) va AB la mét ddy béat ki cia duong tron do. Biét AB=6cm .

a) Tinh khoang cach tir O dén day 4B .

b) Tinh tan a néu goc & tim chan cung AB bang 2« .
Bai 2: Tam O cua mét duong tron cach ddy AB cua n6 mot khoang 3 cm .
Tinh ban kinh cta dudng tron (O), biét ring cung nhd AB c6 s6 do 100°

(lam tron dén két hang phan muwoi)
B

O
HA

B
A
A

Bai 3: Cho duong tron (O; 4cm) va ddy AB. Biétring sd AB=90".
a) Tinh khoang cach tir tim O dén day 4B.
b) Tinh d¢ dai day A4B.
Bai 4: Cho duong tron (O) duong kinh BC, diém A nim trén
duong tron sao cho 40C =120
a) Ching minh rang ddy AB bang ban kinh.
b) Tinhsd AB.
Bai 5: Cho duong tron (O; R) vaddy AB=R.
Trén tia dbi cua tia B4 1dy diém C sao cho BC=R.
Kéo dai CO cit (O) lanluottai D va E.

a) Chimg minh rang AOD =3.4CD
b) Tinhsd BE, AD.




Bai 6: Cho duong tron (O; 10 cm) ¢6 day EF , biét khoang cach tir
tam O toi day EF bang 8cm. >
a) Tinh d6 dai day EF . A
b) Tinhsd EF £
Bai 7: Cho duong tron (O), ddy AC bang ddy BD cétnhau tai 7.
( D nam gita A va C)
a) Chimg minh rang sd AC = sd BD
b) Ching minh rang sd AB = sd CD

Bai 8: Cho duong tron (O), ddy 4B . Trén cung nhé AB lay hai diém M, N sao cho AM =BN ( M
nam trén cung AN).

a) Chimg minh rang sd AN = sd@ BM
b) Chung minh rang hai ddy AN, BM bang nhau.



Bai 15. D¢ dai cung tron, dién tich hinh quat tron va hinh vanh khuyén.
A.LY THUYET.

A
1) B¢ dai cia cung tron.
— Z
% Cho duong tron (O; R), ddy 4B va AOB=q.
Chu vi ciia ca dudng tron (O) 1a C=27R. B
Do dai cung tron AB 13 [ =—2 . zR
180
Vi du 1: Tinh d6 dai cta cung 40° ciia mot duong tron ¢6 ban kinh 9 cm.
e Hinh 1
Bai lam:
Goi d6 dai cung AB c6 s6 do 40° nhu Hinh 2 A
Do dai cung tron 4B 1a A
=% 2R =20 314.9~6,28cm B
180 180
2) Hinh quat tron va hinh vanh khuyén. Hinh 2
& Hinh quat tron 1 phan hinh tron gi¢i han boi cung tron va hai ban kinh di qua hai du mut ciia cung

do ( Hinh 3)
+ Hinh vanh khuyén ('vanh khan) la phan nam giita hai dudng tron ¢ cing tim va ban kinh khac
nhau ( hai dwong tron dong tam) ( Hinh 4)

Hinh 3 Hinh 4

. . .R
& Dién tich hinh quat tron ban kinh R (g véi cung n° 1a S, = %ﬂRZ = IT

& Dién tich hinh vanh khuyén tao boi hai duong tron dong tdm c6 ban kinh R va r 1a
Vi du 2: Tinh dién tich hinh vanh khuyén nam giita hai duong tron dong tdm c6 ban kinh 1a 6 cm va 4cm .
Bai lam:
Dién tich cta hinh vanh khuyén 1a S = 7z(R2 - r2> = 7;(62 - 42) =207 cm?.
Vi du 3: Tinh dién tich cua hinh quat tron c6 ban kinh 5 c¢m va cé do dai cung tng véino 1a 47 cm
Bai lam:

A

Dién tich hinh quat tron 14 § =~ R=—".5 =10z (cm2) :

/
2
B. BAI TAP VAN DUNG.

Bai 1: Cho duong tron (O; 4 cm) vaba diém A4, B, C trén dudng tron dé

sao cho 4ABC cantai A va sb do cung nhé BC bang 70°.

a) Chimg minh ring cung AB va cung AC bang nhau.
b) Tinh d¢ dai cung BC, AB va AC (lam tron déen hang phan muoi)




Bai 2: Tinh dién tich cua hinh quat tron c6 ban kinh 4 cm , Gng véi cung 36°
Bai 3: Tinh dién tich hinh vanh khuyén nam giira hai duong tron dong tim

cObankinhla 8cm va S5cm
B 4 cm

@ . ‘4

Bai 4: Cho duong tron (O; 6 cm) ,hai diém 4, B thuoc duong tron sao cho AOB =90° .

&0

a) Tinh dién tich hinh quat tron tao boi cung 4B
b) Tinh di¢n tich hinh vién phan ( hinh gioi han boi cung AB va day AB ) ( Hinh bén)

Bai 5: Mot chiée quat gidy khi xoe ra ¢6 hinh dang ctia mot hinh quat tron v6i ban kinh 25 em va khi xoe
hét thi goc tao boi hai thanh nan ngoai cing cta chiée quat 1a 150° .

A

a) Tinh chiéu dai cung tron cua chiéc quat. ‘ ’
b) Tinh dién tich phan giay lam quat, bict rang phan giay cua quat I1a
mat hinh vanh khuyén c6 ban kinh duong tron nhé 1a 10 cm .
Bai 6: Cho 44BC la tam giac nhon can tai 4. Ké hai duong cao BH va CK .
a) Chimg minh rang dudng tron tim O dudng kinh BC di qua K va H .
b) Chung minh rang cung BH va cung CK bang nhau.

¢) Tinh sb do ciia cung KH néu BAC = 40°.

Bai 7: Cho 44ABC déu c6 AB =23 cm. Duong tron dudng kinh BC cét
hai canh AB, AC lanlugttai D va E.
a) Chimg minh rang ba cung BD, DE va EC bang nhau. Tinh s6 do mdi cung ay.
b) Tinh dién tich phan vién phan giéi han boi didy CE va cung CE .

Bai 8: Cho 44BC vudngtai A ¢c6 AB=3cm, BC=6cm,
duong tron duong kinh BC'.
a) Ching minh rang dinh 4 thudc duong tron.
b) Tinh dién tich hinh quat tron tao boi cung AC va
dién tich phan vién phan giéi han boi ddy AC va cung AC .




Bai 9: Cho duong tron (O; 5cm) va hinh luc gidc déu ABCDEF sao cho 6 dinh cua hinh luc gidc déu

déu thudc duong tron.

5 . B
a) Ching minh rang cung AC va cung BD bang nhau. <
b) Tinh dién tich hinh quat tron tao bdi cung BD va dién tich phan vién
phan tao bdi cung AC va day AC
A
(0]
F E

10



Bai 16. Vi tri twong ddi ciia dwong thang va dwdng tron.
A.LY THUYET.
1) Vi tri twong ddi ciia dwong thing va dwong tron.

0 0
R
d 4 d|R
a
a
Hinh 1 Hinh 2

Hinh 3
% Duodng thing a va dudng tron (O) goi 1a cit nhau néu ching c6 hai diém chung ( Hinh 1)
& Duong thang a va duong tron (0) goi 1a tiép xuc voi nhau néu ching ¢6 duy nhat mét diém chung
( Hinh 2).
& Duong thang a va duong tron (0) goi 1a khong giao nhau néu chiing khong c6 diém chung
( Hinh 3).
Nhan xét:
& Néu khoang cach d < R thi dudng thang cit dudng tron tai hai diém phan biét.
& Néu khoang cach d = R thi dudng thang va dudng tron tiép xtc nhau.
& Néu khoang cach d > R thi dudng thing va dudng tron khong giao nhau.
Vi du 1: Cho dudng thiang a va diém O cach duong thing a mot khoang 5 cm . Khi d6 dudng tron
(O; 4,9 cm) nhu thé nao v6i duong thing a ?
Bai lam:
Nhan thiy d > R (5cm> 4,9 cm) nén dudng thang a va dudng tron (O) khong giao nhau.
Vi dy 2: Cho diém A4 céach dudng thang d mot khoang 12 cm . V& dudng tron (A4; 13 cm)
a) Cho biét vi tri twong ddi ciia dudng thang d va dudng tron (A)
b) Goi hai giao diém 12 B va C. Tinh BC
Bai lam:
a) Goi AH 1akhoang cach tir 4 t6i duong thang d .
Vi AH <R (12cm <13 cm) nén dudng thang d cit

duong tron (A) tai hai diém phan biét. d
B H  C

b) 44ABC c¢6 AB=AC=R nén’cén tai 4, laic6 AH la dudong cao nén ik 4

AH cling 1a duong trung tuyén = BH =CH .

AAHC vubng tai H ¢c6 AC? = AH* + HC* =13% =12> + HC* = HC? =25= HC =5cm
Vi HC>0.Dod6 BC=2HC=50cm.
2) DAu hiéu nhén biét tiép tuyén ciia dwong tron.

& Dinh li 1: Néu mot duong thang di qua mot diém nam trén mot
duong tron va vudng goc voi ban kinh di qua diém d6 thi dudng
thang ay 12 mot tiép tuyén cta duong tron. Piém d6 goi 1a tiép diém.

Vidu 3: Hinh 5.
Puong thang d vudng goc v6i ban kinh O4 nén d 1a mot tiép tuyén

ciia dudng tron (O) va A goi la tiép diém.

Hinh 5



3) Hai tiép tuyén cit nhau ctia mgt dwong tron.
% Dinh Ii 2: Néu hai tiép tuyén cuia dudng tron (O) cit nhau tai diém P thi:

+Piém P cach déu hai tiép diém.
+ PO la gbc tao bdi hai tiép tuyen.
+ OP la tia phan giac ctiia goc tao boi hai ban kinh qua hai tiép diém.

Vi dy 4: Cho duong tron (O; R) va diém 4 nim ngoai dudng tron, tir 4 ké tiép tuyén AB téi duong
tron ( B la tiép diém). Ké day BC vudng goc voi AO tai H .
a) Chimg minh rang AC 14 tiép tuyén cua dudng tron (O).
b) Ké duong kinh BD ciia duong tron (O), ké CK L BD . Chimg minh ring BK. BD = BC”
Bai lam: B
a) AOBC c6 OB=0C =R nén 40BC cantai O
C6 OH 1 BC nén HB=HC.

Do d6 A0 1a trung tryc cua BC = AB = AC p = 0
Chimg minh 44BO = 44CO (c—c~c)= ACO =90° "
. . K
Vay AC la tiép tuyén cua dudng tron (O).
. C D
b) ABCD c6 CO la duong trung tuyén, ma CO = %BD i 6
A . o BK BC ,

Nén 4BCD vudng tai C. Ching minh 4BKC « ABCD (g—g)= 2c-30" BK.BD = BC~”.

B. BAI TAP VAN DUNG.
Bai 1: Cho S4, SB 14 hai tiép tuyén cét nhau cta duong tron (O) ( 4, B 1a hai tiép diém). Goi M 1a mot
diém tiy ¥ trén cung nho AB . Tiép tuyén clia (O) tai M cit SA tai E vacit SB tai F .

a) Chung minh rang chu vi ciia ASEF bang SA+ SB

X 4
b) Gia st M la giao diém cua doan SO v6i dudng tron (O).
Chtng minh SE = SF . 2
N M (0]
F
B

Bai 2: Cho duong tron (O) va diém A4 nam bén ngoai dudng tron, ké céc tiép tuyén AM, AN véi dudng

tron ( M, N la cdc tiép diém)

a) Ching minh raing O4 L MN M c
b) V& duong kinh NOC . Chung minh rang MC // AO.
c) Giasut OM =3cm, OA=5cm. Tinh cac canh cia 4AMN . 3em
4 Scm o
N



Bai 3: Cho ntra duong tron (0) duong kinh AB . Vé cuing phia v6i nira dudng tron, v& hai tia Ax, By
vudng goc v6i AB. Goi M 1a mot diém bét ki thudc tia Ax . Qua M ké tiép tuyén voi nira dudng tron, cat
By tai N .

a) Tinh MON .
b) Chung minh raing MN = AM + BN
¢) Ching minh ring AM.BN = R*

X
X
M c
C y y
N B
\
A O B M o N

Bai 4: Cho nita duong tron (O) duong kinh MN , tiép tuyén Nx.Qua A trén nita duong tron ( A khong
triung véi M, N ) ké tiép tuyén véi nira dudng tron cat Nx & B. Tia MA cat Nx & C.
a) Ching minh bén diém O, 4, B, N cung thudc mdt dudong tron.

b) Ching minh OB 1 AN
¢) Ching minh B la trung diém cua NC.

Bai 5: Cho duong tron (O; R) dudng kinh AB. Goi H 14 trung diém clia O4. Qua H ké duong thing
vudng goc voi AB cit (O) tai C va D.
a) T giac ACOD I1a hinh gi?
b) Qua D ké tiép tuyén véi dudng tron (O) cat OA tai M . Chimg minh MC 1a tiép tuyén cua (O)
va AMCD deéu.

C
C
M
M L B
AN H 19)
A 0 D B
D

Bai 6: Cho duong tron (O) dwong kinh AD . V& tiép tuyén tai A cua dudng tron, tir C trén tiép tuyén d6
vé tiép tuyén thir hai CM cua duong tron (O) ( M la tiép diém va M khdc A) cit AD tai B.

a) Giast AC=6cm, AB=8cm.Tinh BC va BM .
b) Ching minh ring BM. AC = BA. MO .
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Bai 7: Cho (O; R) dudng kinh BC, lay diém 4 (0). Goi H 1a trung diém cua AC . Tia OH cit (O)
tai M. T A v& tiép tuyén vé6i (O) cittia OM tai N .

N
a) Ching minh ring OM // AB y
b) Chimg minhrdng CN 1a tiép tuyén cta (O). (v
H
C
B 0 C
-
3 E
D

Bai 8: Cho dudng tron (O) duong kinh 4B . Goi I la trung diém cua OB . Qua I ké ddy CD vudng goc
véi OB . Tiép tuyén cua (O) tai C cit 4B tai E.

a) Chung minh OI.OE = R?

b) Ching minh ED la tiép tuyén cta dudng tron (O).

¢) Goi F la trung diém cta didy AC . Chting minh D, O, F thing hang.
Bai 9: Cho duong tron (O) va ddy 4B. Qua O ké dudng thang vudng goc véi AB cit tiép tuyén tai 4
cua duong tron tai C.

a) Ching minh CB la tiép tuyén cua dudng tron.

b) V& duong kinh BOD . Chiing minh 4D // OC
¢) Cho biét ban kinh ctia duong tron 1a 15 cm, AB =24 cm. Tinh OC

M
A D
C
] L £
c 10)
A B
O H
B

Bai 10: Cho duong tron (O) duong kinh 4B va C la mot diém trén dudng tron ( C khic 4 va B). Ké
CH L AB.Goi I la trung diém cua AC, OI cit tiép tuyén tai 4 cta (O) tai M, MB cat CH tai K.

a) Ching minh O L AC va 4ABC vudng tai C.
b) Ching minh MC 1a tiép tuyén cta duong tron (O).
¢) Chimg minh K 13 trung diém cta CH .

14



Bai 11: Cho nira duong tron (O) duong kinh 4B . Lay diém C ndm trén duong tron (O). Goi K 1a trung
diém cua day cung BC. Qua B dung tiép tuyén véi (0) cit OK tai D.
a) Chimg minh ring DO 1 BC va AABC vudng
b) Ching minh DC 1 tiép tuyén ctia dudng tron (O)
¢) V& CH L AB tai H.Goi I latrung diém ciia CH . Tiép tuyén tai 4 cua dudng tron (O) cat BI
tai £. Chimg minh £, C, D thing hang.

M
D
b C
K
C
7 K A 0 B
B
A H O

Bai 12: Cho dudng tron (O) dudng kinh 4B . Lay diém C thudc duong tron ( C khdc A va B). Tiép
tuyén tai 4 ctia dudng tron (O) cat BC tai M .

a) Chung minh ring A4BC vudng va AB* = BC.BM

b) Goi K la trung diém cia MA . Chimg minh ring KC 1a tiép tuyén cua dudng tron (O)

) KC cittiép tuyén tai B ctia duong tron (O) tai D. Ching minh rang 4KOD vudng.
Bai 13: Cho duong tron (O) duong kinh 4B . Qua A4 v& tiép tuyén Ax cua duong tron (O). Trén Ax lay
diém M ( M khic A), tx M vé tiép tuyén MC cta duong tron ( C la tiép diém). Goi H 1a giao diém
cia OM va AC . Puong thang MB cat dudng tron (0) tai D ( D nam gita M va B)

a) Chung minh OM | AC tai H.

b) Chitng minh ring MD. MB = MH.MO va MHD = MBA M -
¢) Goi K latrung diém cua BD. Tiép tuyén tai B cua duong tron
(0) cht OK tai E.Ching minh 4, E, C thing hang. D ¢
d - K
A B
o

A B

H O

Bai 14: Cho nira duong tron (O) duong kinh 4B . Qua diém C thudc nita duong tron, ké tiép tuyén d
ctia duong tron. Goi E, F lan luot 1 chan dudng vudng goc tir 4 va B tdi d . Goi H 1a chan dudng
vudng goc ké tir C dén AB.

a) Chung minh rang CE = CF .

b) Chitng minh AC 14 tia phan gisc BAE .

¢) Ching minh ring CH?* = AE. BF
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Bai 15: Cho ntra duong tron (O; R ) duong kinh AB, C 1a diém thudc nira dudng tron sao cho AC > BC
( C khac A va B).Ké CH L AB va Ol 1. AC.

a) Chung minh C, H, O, I cung thuoc mgt duong tron.

b) Ké tiép tuyén Ax cua duong tron. Tia Of cit Ax tai M . Chimg minh OI.OM = R?

¢) Goi giao diém ciia BM voi CH 1a K . Ching minh 44MO » AHCB va CK = KH

M
D
C C
1
K
K
L v/ N
A B
o H AT o B

Bai 16: Cho nira duong tron (O) duong kinh 4B =2R . Trén nira duong tron lay diém C ( C khdc A va
B).Ké OK L BC tai K.Goi D la giao diém cia BC véi tiép tuyén tai 4 clia nira duong tron (O) va [
la trung diém cua 4D .

a) Chimg minh OK // AC va BC.BD =4R?

b) Chimg minh /C 1a tiép tuyén ciia nira dudng tron (O)

c) Tu C ké CH L AB, BI cat CH tai N .Ching minh rang N la trung diém cua CH .
Bai 17: Cho dudng tron (O; R), dudng kinh 4B . Lay C thude dudng tron (O) ( C khdc A va B). Tiép
tuyén tai 4 ctia dudng tron (O) cét dudng thing BC tai M .

a) Chimg minh A4BC vuéng va BC.BM =4R*

b) Goi K la trung diém ctia MA . Chimg minh KC 1a tiép tuyén cta (O).

¢) Tia KC cit tiép tuyén tai B cta duong tron (O) tai D. Chimg minh MO L AD.

D A

M
c
K 10)
4 B £
0
H
B 5 c

Bai 18: Cho A4BC cantai 4, céc dudng cao AD va BE cét nhau tai H . V& duong tron (O) duong
kinh AH .
a) Ching minh £ la diém nam trén duong tron (O).

b) Chimg minh DE 14 tiép tuyén ctia (O)
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Bai 19: Cho 44BC cantai 4, duong cao AH va BK cit nhau tai 7 .
a) Chung minh duong tron duong kinh A7 di qua K.
b) Ching minh HK 1a tiép tuyén ctia dudng tron duong kinh A7 .

A

Bai 20: Cho AABC déu, duong cao BD va CE catnhau tai H, AH cat BC tai M .

a) Chung minh 4 diém 4, D, H, E cung thugc mdt duong tron.

b) Chung minh MD 13 tiép tuyén cua dudng tron di qua boén diém 4, D, H, E
Bai 21: Cho B, C la hai diém trén duong tron (O; R). Tir B ké dudng thang vudng géc véi OB cit
duong phan giac BOC tai A. H 1a giao diém cua 04 va BC.

a) Ching minh ABOH vudng va OB* = OH.0A

b) Chimg minh AC 1a tiép tuyén cua (O; R)

¢) CD la duong kinh cua (O; R). Qua O dung duong thdng vudng goc v6i AD tai E vacit CB tai

F . Chimg minh ODF =90°. D
F
C E I
B D F
s
A H (0] 0 B
C

Bai 22: Cho diém C thudc duong tron (0) duong kinh 4B sao cho AC < BC. Goi H la trung diém ctia
BC. Tiép tuyén tai B ctia dudng tron (O) cat OH tai D.
a) Chimng minh DH.DO = DB*
b) Ching minh DC 1a tiép tuyén cta dudng tron (O)
c) Duong thing 4D cét (O) tai E.Goi M 1a trung diém cua AE . Chimg minh D, B, M, C cung
thugc mot dudng tron.
d) Goi I 14 trung diém cua DH , BI cit (O) tai F.Chimgminh 4, H, F thang hang.
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Bai 23: Cho 44BC ndi tiép duong tron (O) c6 BC 1a dudng kinh. Goi H va G lan luot 13 hinh chiéu
cua diém O trén AB va AC. Tiép tuyén tai 4 ciia dudng tron (O) cit OH tai E .

1) Ching minh OH // AC va EB latiép tuyén cia duong tron (O) D
2) Tiép tuyén tai C cia duong tron (O) cét AB tai D.Ching minh: ;
a) CD.BC=2BD.GC A
b) BOD =CGD

B C

Bai 24: Cho (O; R) . T mot diém M & bén ngoai dudng tron, ké cac tiép tuyén MA, MB véi dudng tron
( A, B la cdc tiép diém). Goi H 1a giao diém cia MO va diy AB.

a) Ching minh 4 diém M, A4, O, B cung nam trén mot duong tron.

b) Ké duong kinh AC cua (O), v& BK vudng goc véi AC (K € AC). Ching minh
MB. BC = BK.MO

¢) MC cat BK tai I .Ching minh / la trung diém cua BK .

Bai 25: Cho nira duong tron tim O, duong kinh AB = 2R . Trén nira dudng tron 1y diém C batki ( C
khdc A va B). Tiép tuyén tai C va tiép tuyén tai A cét nhau tai M

a) Chimg minh bon diém O, 4, M, C cung thudc mot duong tron.

b) AC cit OM tai H.Chimg minh AC vudng gbc v6i OM va OH.OM = R*
¢) Tia BH cat nira duong tron tai D . Chimg minh AODM » AOHD
d) Tia AD cat MH tai I .Chting minh / 1a trung diém cua MH

M
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Bai 17. Vi tri twong ddi ciia hai dwong tron.

A.LY THUYET.
1) Hai dwdng tron cit nhau. q p
& Hai duong tron c6 ding hai diém chung thi ta n6i do la
Hai duong tron cit nhau. Hai diém chung goi 13 hai
giao diém cua chung
Hinh 1: Hai duong tron (O; R) va (O r) cét nhau khi
R—r<OO'<R+r. g

Hinh 1
2) Hai dwong tron tiép xiic nhau.
& Hai duong tron c6 duy nhat mot diém chung thi ta néi
Hai duong tron d6 tiép xtc nhau, diém chung goi 1a
tiép diém cua chung.
Hinh 2: Hai duong tron (O; R) va (O r) tiép xtic ngoai tai 4.
OO0'=R+r
Hinh 3: Hai dudng tron (O; R) va (O r) tiép xtc trong tai 4.

O0'=R-r.
Hai duong tron tiép xtic voi nhau thi tiép diém thang hang véi hai tam.
‘ A
3) Hai dwdng tron khong giao nhau. v
& Hai duong tron khong co diém chung nao thi ta ndi d6 13 hai
duong tron khong giao nhau.

Hinh 4: Hai duong tron (O; R) va (O'; r) ngoai nhau: OO'>R+r Hinh 3
Hinh 5: Hai duong tron (O; R) va (O'; r) dung nhau: OO'<R—r

Hinh 2

o' o)

(@

Hinh 4 Hinh §

B. BAI TAP VAN DUNG.
Bai 1: Cho doan thing OO'=3cm . Xac dinh vi tri twong d6i cia hai dudng tron (0; 5cm) va (0% 2cm).
Bai 2: Cho hai diém O va O' sao cho OO'=5cm . Giai thich tai sao hai dudng tron (O; 3cm) va

(0% 2 cm) tiép xtic v6i nhau. Chung tiép xtic trong hay tiép xtic ngoai?

Bai 3: Cho hai dudng tron (O) va dudng tron (O') tiép xtic ngoai véi nhau tai 4. Mot dudng thing qua

A cdt (0) tai B vacit (0') tai C.Ching minh ring OB // O'C.
B
l C .
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Bai 4: Cho 7 la trung diém cta doan thang AB . V& hai dudng tron (7; I4) va duong tron (B; BA)
a) Hai duong tron (7) va (B) c6 vi tri nhu thé nao?

b) Keé duong thing di qua 4, cit (I) va (B) lanluottai M va N.Sosinh AM va MN.

Bai 5: Cho hai duong tron (O; R) va (O r) citnhautai 4 va B.Goi M la diém d6i xing voi A qua
O, N la diém dbi xtmg véi 4 qua O'.

a) Chimg minh ring M €(0) va N €(0') vabadiém M, B, N thing hang.

b) Chung minh rang duong thang MN tiép xtc v6i duong tron duong kinh AB .

Bai 6: Cho duong tron (O) duong kinh 4B, tiép tuyén xx' tai 4 va tiép tuyén yy' tai B cta (O). Mot
tiép tuyén thtr ba cua (O) tai diém P ( P khdc A va B) cdt xx' tai M vacat yy' tai N .

a) Ching minh ring MN = MA+ NB
b) Puong thang di qua O va vudng goc véi AB cat MN tai Q. Chung minh rang Q 1a trung diém

cua MN .
¢) Chung minh ring AB tiép xtic véi dudng tron duong kinh MN . y
N N
p o
M
1
A B
o
x' y'

Bai 7: Cho hai dudng tron (O) va (O') tiép xtic ngoai v6i nhau tai 4 va cung tiép xtc véi duong thing
d tai B va C (khdc A), trongdd Be(O) va Ce(0'). Tiép tuyén cua (O) tai 4 cit BC tai M .
Chtrng minh rang:

a) Puong thing M4 tiép xtc voi (0')

b) Piém M la trung diém cta doan thang BC tir d6 suy ra A4BC vudng.
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Bai 8: Cho 44BC vudng tai A, v& dudng tron (B; BA) va dudng tron (C; CA) ching cit nhau tai D
( D khac A). Chimg minh rdng CD 1a tiép tuyén ctia duong tron (B).

N

Bai 9: Cho dudng tron (O) va duong tron (O') cét nhau tai 4 va B.
Trong d6 O' nam trén dudng tron (O) . Ké dudng kinh O'OC ciia dudng tron (O).
a) Chimg minh ring CA4, CB 1a hai tiép tuyén cta (O")
b) Pudng vudng goc v6i 40" tai O' cit CB tai I, dudng vudng goc véi AC tai C cit duong thang
O'B tai K. Ching minh rang O, I, K thing hang.
Bai 10: Cho dudng tron (O) va (0') tiép xtc ngoai tai A . Ké cac dudng kinh AOB va 40'C. Goi DE
1a tiép tuyén chung ctia hai duong tron véi D e(0) va E€(0'). Goi M 1a giao diém ctia BD va CE.

a) Tinh DAE . M
b) Tir giac ADME la hinh gi?
¢) Chimg minh M4 1a tiép tuyén chung cia hai duong tron. D
E
C o' 1 0 B

Bai 11: Cho dudng tron (O; R) dudng kinh 4B . Trén OA4 lay diém E. Goi / 1a trung diém cua AE,
qua diém / v& day cung CD L 4B, v& dudng tron (O') dudng kinh EB cét BC tai F .
a) Chimg minh (O) va (0") tiép xtc tai B.

b) Ti gitc ACED 1 hinh gi? y
¢) Chimg minh IF 14 tiép tuyén cua (O') E

4O

1
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Bai 12: Cho dudng tron (O; R) dudng kinh AB . Trén duong tron ndy lay diém C sao cho BC =R. Tur
B V& tiép tuyén v6i duong tron, tiép tuyén nay cat dudng thing AC tai D.

a) Ching minh 44BC vuong tai C. D

b) Tinh AC, BD theo R.

¢) V&duong tron (O') duong kinh BD. Chirng minh O'C
1a tiép tuyén cua (O) va AB l1atiép tuyén cta (O').
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